
La  fonction logarithme
népérien

 
ln( x) existe si x > 0  ln(u) existe si u > 0

Pour tout x∈ℝ , ln ex= x
Pour tout x0 , e ln x

=x

La fonction ln ( x)  est définie, continue et dérivable sur ]0 ;∞[  et (ln x )'=
1
x

ln 1 = 0
ln e = 1

   (ln(u))'=
u'

u

ln( x) strictement croissante sur ]0 ;∞[

Propriétés 

ln ( x) = ln ( y )⇔ x = y
ln ( x) > ln ( y )⇔ x > y

ln ( x) > 0⇔ x > 1
ln ( x) < 0⇔0 < x < 1

ln(ab)= ln(a )+ ln(b)

ln(
1
a
)=−ln(a )

ln(an) = n ln(a ) n∈ℤ

ln(
a
b
) = ln(a)− ln(b)

Limites

lim ln(x )
x→0

=−∞  
lim ln( x)
x→+∞

=+∞ lim
ln x 
x

x∞

=0 lim xln x
x0

=0

x l'emporte sur ln x en l'infini

Tableau de variations                     Courbe de la fonction ln x

x 0                             ∞

ln x
 

∞

−∞



Méthode   : déterminer la limite de lim ln(u( x))
x→o

1.
lim u x 
xo

=

3. par composée, 

lim ln u x
xo

=

2.
lim ln  x
xo

=

              

                         remplacent 
a∈ℝ
−∞
∞

A mémoriser     : 

ln(+∞)= +∞


